
KOMPLEKSNA ANALIZA

1. Zapišite u trigonometrijskom obliku sljedeće kompleksne brojeve:

a) z1 = ´
?
2,

b) z2 = ´1 ` 2i,

c) z3 = cosα ´ i sinα,
`

π ă α ă 3π
2

˘

.

2. Izračunajte:

a) p2 ` 2iq7,

b)
`

1 ` cos π
6

` i sin π
6

˘6.

3. Izračunajte:

a)
b

p1 ´ i
?
3q7,

b) 4
a

´8 ` 8
?
3i.

4. ˚ Neka su zk “ cos 2kπ
n

` i sin 2kπ
n

, k “ 0, 1, . . . , n ´ 1 svi n-ti korijeni jedinice. Dokažite da
vrijedi:

pz ´ z1qpz ´ z2q ¨ ¨ ¨ pz ´ zn´1q “ 1 ` z ` ¨ ¨ ¨ ` zn´1,

Pomoću ovog identiteta izvedite relaciju

sin
π

n
sin

2π

n
¨ ¨ ¨ sin

pn ´ 1qπ

n
“

n

2n´1
.

5. ˚ Ako je |a| “ |b| “ |c| “ r (a, b, c P C), dokažite da vrijedi:
ˇ

ˇ

ˇ

ˇ

ab ` bc ` ca

a ` b ` c

ˇ

ˇ

ˇ

ˇ

“ r.

6. ˚ Ako je |z| “ 1, pokažite da se broj z može prikazati u obliku z “ t`i
t´i

, gdje je t realan broj.
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