Matematika 2: Zadaci za vjezbu

Zadatak 1. Izracunajte determinante i inverze matrica (ako postoje):

1 2 0
(a) A=|1 0 1|,
2 0 1
1 1 0]
by A=1|0 0 1],
1 -1 1]
4 1 27
(c) A= |1 2 —-1],
11 2
2 1 3 1
11 -1 1
DAa=1y 1 ¢ 1
2 1 1 0
0 -1 1
Rjesenje. (a) detA=2, A=! = % % %
0 2 -
11 1
2 2
(b) detA:2,A—1:§ TR
0 1
AR
¢) detA=15, A"t = | L 2 27|
“ Lf LA
15 5 15
1 -3 4 0
1 4 -5 1
_ -1 _
(d) detA=1, A"t = ) 5 3 0

Zadatak 2. Gaussovom metodom eliminacije rijeSite sustave i zapiSite rjeSenje matri¢no:

Ty — T3 = 0,
a)
T, + 2209 —x3 = 1.
1+ X2+ x3+ x4=0,
Tx1 + 14z + 2023 + 2724 = 0,

5171 + 10562 + 161’3 + 191’4 = 72,
3x1+ bxo+ 6x3+ 1314 = 5.

201 4+ x4+ 4x3+ x4 =1,
3x1+ 2292 — 3 — 624 =0,
Tx1 + 4xo 4+ 623 — daxy = 0,
311 + 8x3 + Tz, = 0.

T3 — T4 =1,
x1 + 229 + 323 =0,
—T1 + x342x4 = —1,
2x1 + 229 + 3x3 — 324 = 0.




Txy — bxro — 203 — 4y = 8,
—3x1 + 220 + x3+ 204 = —3,
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Rjesenge.
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2331— Xro — ],‘3—2334:1,

+ x3+2x4 =1,
— To+ x3+2x4 = 3.

T1
Z2
T3

1
-1

1

[—16
25
2
0

(d) nema rjeSenja.
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Zadatak 3. Izracunajte rang matrice:
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(b) 7(A) =3,
() r(4) =3,
(d) r(A) =2,
(e) 7(A) =3,
(f) r(A) =3.
O
Zadatak 4. Izracunajte spektar matrice te za svaku svojstvenu vrijednost nadite neki svojstveni vektor.
3 2 -5
(a) A=12 6 -10],
12 -3
(-1 2 2]
by A=|2 2 2/,
-3 -6 —6
[2 -5 -3
(¢c) A=|-1 -2 -3
|3 15 12
[0 1 0 0
30 2 0
(d) A= 0 2 0 3|’
00 1 0
(5 4 2 1
0 1 -1 -1
@ A=10 1 3 o
11 -1 2

—2
Rjesenje. (a) ka(\) = —(A—2)3, 0(A) = {2} sa svojstvenim vektorom (npr.) [ 1 ] .

0

-1 —2 0
(b) ka(A) = =A(A+2)(A+3), 0(A) = {—3,—2,0} sa svojstvenim vektorima (npr.) [ 0 ] ) { 1 ] ) [—1] redom.
1

(c) ka(N)

redom.

0 1
-5 -1
—(A=3)2(A—6), 0(A) = {3,6} sa svojstvenim vektorima (npr.) [ 1 ] ) |:1] redom.
0 3
-1 1 1 -1
(d) ka(A) = (A=3)(A=1)(A+1)(A+3), 0(A) = {—3,—1, 1,3} sasvojstvenim vektorima (npr.) _33 , g , :1 , _11
1 1 1 1
-1 1 1
(e) ka(A\) = (A—4)2(A—1)(A—2), 0(A) = {1,2,4} sa svojstvenim vektorima (npr.) (1) , _01 g redom.
0 1 1
O



