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Geometrijsko mjesto točaka za koje je omjer udaljenosti od dvije različite točke konstantan je kružnica čije središte leži na pravcu  i prolazi točkama  i  na pravcu  koje dijele dužinu u danom omjeru. Kružnicu s tim svojstvom nazivamo Apolonijeva kružnica.

Neka su zadane dvije različite točke   i  u ravnini i realan broj  uz uvjet . Ako je , rješenje je simetrala dužine. Tražimo skup točaka  za koje vrijedi:

Smjestimo točke na -os tako da:
, točka  je u ishodištu
, gdje je  udaljenost između točaka  i Korištenjem formule za udaljenost točaka slijedi: 

Kvadriramo cijelu jednadžbu (uvjet da su obje strane jednadžbe pozitivne je ispunjen):





Podijelimo cijelu jednadžbu s  uz pretpostavku :

Nadopunimo izraz do punog kvadrata za :


Jednadžba kružnice je . Prema tome, desna strana gornje jednadžbe predstavlja kvadrat polumjera 




Koristimo apsolutnu vrijednost jer polumjer mora biti pozitivan (nazivnik može biti negativan ako ).
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