Ponavljanje kroz zadatke: sustavi linearnih jednadzbi (OPLA)

1. Odredite skup svih rjeSenja sustava

ax + by — 3z = -3
-2x — by + cz = -1
ax + 3y — ¢z = -3

ako znamo da je (1, —1,2) jedno njegovo rjesenje.

2. Geometrijski interpretirajte sustav linearnih jednadzbi s tri nepoznanice, te skup svih moguca
rjeSenja takvog sustava.

3. Metodom eliminacije rijesite sljedeci sustav linearnih jednadzbi

3w + 3x + y
2w + x + Yy + z
2w + 3x + y — z

Zatim odredite sva rjeSenja pripadnog homogenog sustava.

4. Rijesite sljede¢i sustav za one A, i € R za koje je on homogen

3x1 + x» — 12x3 = A2 — A
dx; + Axp — 2x3 = InJA|+cosu—1
3x1 — b5xp + uxz = Au

5. Odredite sve (x,,z) € R3 za koje je matrica

0 x—3y+2z 3x—5y+2z
A=1]2 V2 x—2y+z
3 5/4 0

(a) simetri¢na, (b) donjotrokutasta.

6. Neka je A € M34. Nadite jedno rjeSenje sustava AX = B ako je stupac B jednak zbroju
stupaca od A.
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7. Ako su [1 2 3} i {4 5 6} dva rjeSenja sustava AX = B, dokazite da tada ovaj sustav
ima beskonatno mnogo rjeSenja i daje r(Ap) < 2, pri ¢emu je Ay = [ A | B] prosirena matrica
sustava. Nadite jo$ tri rjeSenja promatranog sustava.
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8. Neka su C; = [1 2 5 1 2} ,Cy = [1 110 2} rjegenja sustava AX = B, pri temu
je A matrica ranga 4. Odredite skup svih rjeSenja ovog sustava.

9. RijeSite sljedeti sustav jednadZbi:

2o+ oy - R o= 1
222 — xy + 3y = 13 .
X2+ 3xy + 22 = 0

10. U restoranu se nalazi 20 stolova koji su za 4, 6 ili 8 osoba. Kada su svi stolovi potpuno zauzeti,
u restoranu sjedi 108 osoba. Ako se popuni polovica stolova za 4 osobe, polovica stolova za
6 osoba i Cetvrtina stolova za 8 osoba, tada je smjeSteno 46 osoba. Koliko je stolova pojedine
veli¢ine?
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