MATICNI BROJ STUDENTA IME I PREZIME BROJ BODOVA

MATEMATICKA ANALIZA 1
1. kolokvij - 16. studenog 2015.

Zadatak 1. (6 bodova) Odredite prirodnu domenu funkcije

V2 _ cosma

f(x) = arcsin /logg (a2 — 4a + 1) + |/ -2

cosTr



MATICNI BROJ STUDENTA IME I PREZIME BROJ BODOVA

MATEMATICKA ANALIZA 1
1. kolokvij - 16. studenog 2015.

Zadatak 2. (7 bodova) Funkcija f zadana je na svojoj prirodnoj domeni formulom

3T+ 1
f(x) = ctg (7r 3% ++1 ) :
Odredite Ry i prasliku skupa <\/T§7 1).
Rjesenje.
filz) = 3
fal@) = 3;:11 ZS_xi1

fs(x) = ctg(rx), f=fsofaofi
Ry = f3(fo(fi(R))) = f3(f2((0,00))) = f5((1,3)) = ctg((m, 3m)) = R.

FHUVB/3,L) = R V33, 10)) = fi! <f21 (U <%+k§+k>>>
o Ak —3 3k—2
=/ (gz<11—4k’8—3k>)

= (uocimo da u slici od f; mogu biti samo pozitivni intervali, dakle k = 1, 2)

11 5 4 1 1 5)
= fl_l (<§ag>U<§>§>) = <10g3 ?,log3 5>U<10g3 5,10g32>.




MATICNI BROJ STUDENTA IME I PREZIME BROJ BODOVA

MATEMATICKA ANALIZA 1
1. kolokvij - 16. studenog 2015.

Zadatak 3. (6 bodova) Neka je f: [0,27) = R, f(x) = \/1 +ol#] | cos x|.
(a) Odredite R;.

(b) Neka je f; = fo f. Jeli fi bijekcija? Ako jest, odredite joj inverz.



MATICNI BROJ STUDENTA IME I PREZIME BROJ BODOVA

MATEMATICKA ANALIZA 1
1. kolokvij - 16. studenog 2015.

Zadatak 4. (6 bodova) Neka je f: R — R strogo rastuéa funkcija koja zadovoljava

()

za sve © € R. Dokazite da je f(x) =z za sve x € R.

RjeSenje. Pretpostavimo da za neki z € R vrijedi f(z) # x. Tada je ili f(z) > =

ili f(z) < z. U prvom slucaju je @ > x, a budu¢i da je funkcija strogo rastuca, slijedi
f(@) > f(x) > z, $to je u kontradikciji s pretpostavkom. Analogno za f(z) < .



MATICNI BROJ STUDENTA IME I PREZIME BROJ BODOVA

MATEMATICKA ANALIZA 1
1. kolokvij - 16. studenog 2015.

Zadatak 1. (6 bodova) Odredite prirodnu domenu funkcije

V2

f(z) = arccos \/log, (222 — 8z + 7) + - —sinmx

sinTtx



MATICNI BROJ STUDENTA IME I PREZIME BROJ BODOVA

MATEMATICKA ANALIZA 1
1. kolokvij - 16. studenog 2015.

Zadatak 2. (7 bodova) Funkcija f zadana je na svojoj prirodnoj domeni formulom

1 2:E+1
o) =e (1 H20 )
Odredite Ry i prasliku skupa <\/T§7 1).
Rjesenje.
filz) = 2°
fal@) = 1112; =7 1—|1-J}

fs(r) = tg(rx), f=fsofaofi
Ry = f3(fo(fi(R))) = f3(f2((0,00))) = f3((1,2)) = tg((m, 2m)) = R\ {0}.

FUVEBL) = T VBB ) = £ (f; (U <§+k§+k>)>
) 6k —5 Ak —3
=/ (gz<11—6k’7—4k>)

= (uocimo da u slici od f; mogu biti samo pozitivni intervali, dakle k = 1)

11 1 1
= fl_l (<57§>) = <10g2 3710g2 §>




MATICNI BROJ STUDENTA IME I PREZIME BROJ BODOVA

MATEMATICKA ANALIZA 1
1. kolokvij - 16. studenog 2015.

Zadatak 3. (6 bodova) Neka je £ : [0,27) — R, f(z) = \/1+3L%]|sina].
(a) Odredite R;.

(b) Neka je f; = fo f. Jeli fi bijekcija? Ako jest, odredite joj inverz.



MATICNI BROJ STUDENTA IME I PREZIME BROJ BODOVA

MATEMATICKA ANALIZA 1
1. kolokvij - 16. studenog 2015.

Zadatak 4. (6 bodova) Neka je f: R — R strogo padajuéa funkcija koja zadovoljava
/(=) -

za sve © € R. Dokazite da je f(z) = —z za sve z € R.

RjeSenje. Pretpostavimo da za neki x € R vrijedi f(z) # —z. Tada je ili f(z) > —=x
ili f(z) < —2. U prvom slucaju je %@) < x, a bududi da je funkcija strogo padajuca, slijedi

f(%(x)) > f(x) > —z, Sto je u kontradikciji s pretpostavkom. Analogno za f(z) < —z.



