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Polinomi su realne funkcije jedne varijable kojima je prirodna
domena R, a pravilo je zbroj (jednog ili vise) monoma. Najveéi
eksponent nezavisne varijable polinoma je njegov stupanj.
Koeficijent uz nultu potenciju varijable zove se slobodni &lan, a
koeficijent uz najvecu potenciju zove se vodeci koeficijent.
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Koji je stupanj, vodeéi koeficijent i slobodni ¢lan polinoma
f(x) =7 —2x3+5x7

Zadatak
Nacrtajte graf polinoma zadanog formulom f(x) = 1—2-(3 —4x)®.
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ili 6.
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Zadatak

Sto mozete reci o stupnjevima i vodecim koeficijentima polinoma
¢iji grafovi su prikazani na slici dolje?
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Kako izgleda graf polinoma p(x) = x? — 97 Taj polinom mozemo
zapisati faktorizirano kao p(x) = (x — 3)(x + 3). Moze li se svaki
kvadratni polinom faktorizirati na afine faktore? Faktorizirati
polinom znaéi zapisati ga kao umnozak faktora koji su afini ili pak
kvadratni bez realnih nultocaka.

Usporedimo:

60=22-3-5vs. x*+2x3 -3x2=x%-(x-1)-(x+3)

Ako je ¢ nultocka polinoma p(x), onda je p(x) djeljivs x — c.

Sto znadi 17 : 2 = 8 i ostatak 17
Zadatak

Vrijedi 4x3 +1 = (2x2 — x) - (2x + 1) + (x + 1). Sto je u tom
izrazu djeljenik, djelitelj, kvocijent, ostatak?
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Sto zna&i da je neki cijeli broj djeljiv drugim cijelim brojem? Ako
dijelimo m s n, koji su mogu¢i ostaci?

Dijeljenjem polinoma s polinomom dobivamo dva polinoma:
kvocijent i ostatak. Pritom je stupan] ostatka uvijek manji od
stupnja djelitelja.

p(x) = s(x)-q(x)+r(x), str < stq < p(x) : s(x) = g(x)iostatakr(x)

(2x% —B5x4) 1 x3 = 2x673 — 5x43 = 2x3 — Bx.

Podijelimo 6x3 4+ 11x%> — 31x + 15 s 3x — 2.

Zadatak
Koji su ostatak i kvocijent dijeljenja (2x% — 5x*) : (x” +1)?

) = = =
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predznak, a ako je neparna mijenja.
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Zadatak
Izraéunajte (10x” —5) : (1 — 2x?).

Ako je p(x) djeljivs (x — )k, ali nei s (x — c)k*1, kazemo da je ¢
nultocka kratnosti k. Ako je k > 1, govorimo o viSestrukoj nultocki
polinoma. U viSestrukim nultoc¢kama x-os je tangenta na graf
funkcije; ako je kratnost parna, polinom u toj nultocki ne mijenja
predznak, a ako je neparna mijenja.

Zadatak

Odredite kratnosti nulto¢aka polinoma
x® —2xT 4+ x0 — x* +2x3 — x2.

Zadatak

Faktorizirajte 4x® — 3x* + x> pa skicirajte graf tog polinoma.
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ako su mnoZina i temperatura konstantne.
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Zadatak

Skicirajte graf ovisnosti tlaka idealnog plina o njegovom volumenu,
ako su mnoZina i temperatura konstantne.

—n

Grafovi negativnih potencija (funkcija zadanih s f(x) = x""s

prirodnim brojem n):

Y

Racionalne funkcije su kvocijenti dvaju polinoma. Jesu li i polinomi
racionalne funkcije?
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@ Jesu li asimptote definirane kao pravci kojima se krivulja
priblizava, ali ih nikad ne dodiruje odnosno sijece?

@ Koliko najvise horizontalnih asimptota moze imati graf
funkcije? A vertikalnih?

@ Moze li racionalna funkcija imati dvije razliite horizontalne
asimptote? A beskonano mnogo vertikalnih?

@ Moze li prirodna domena racionalne funkcije biti cijeli skup R?

@ Koje od sljedecih racionalnih funkcija imaju horizontalne
odnosno vertikalne asimptote i koje su to?

x84 2x x5 4 4x4 x>+ x+1

)= e 89 = g2 1 M = aima o

 Tx — 2x8’

e Skicirajte grafove funkcija zadanih formulama

1 2x2 —8x+5 x3—-3x243x—1
flx)=1— : == = = h(x)=
(x) 8(x) x2 —4x+4' (x) x2 =2x+1
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relativne permitivnosti (dielektricne konstante) e, (koja je ,Cisti”

broj) s elektricnim svojstvima molekula tvari pri polarizaciji u

nekom mediju. Skicirajte graf ovisnosti e, o gustoci uzorka p.

opisuje vezu
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Zadatak

2

er—1 PN H
= (0% —|—
er+2 3egM 3kT
relativne permitivnosti (dielektricne konstante) e, (koja je ,Cisti”
broj) s elektricnim svojstvima molekula tvari pri polarizaciji u
nekom mediju. Skicirajte graf ovisnosti e, o gustoci uzorka p.

Debyeva jednadzba opisuje vezu

Zadatak

Sto mozete zakljuciti o stupnjevima i nultockama racionalne
funkcije Ciji graf je prikazan na slici dolje?

_/
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Korijeni @

o Sto suto ¥ i ¥/a za realni broj a?

e Je li vadenje 8. korijena realna funkcija jedne varijable? A
vadenje 17. korijena?

o Koja je prirodna domena funkcije 8. korijena? A funkcije
17. korijena? Skicirajte grafove tih dviju funkcija!

@ Skicirajte ovisnost promjera kugle o njezinom volumenu.
@ Kohlrauschov zakon opisuje ovisnost molarne provodnosti Ay,
(u'S cm? mol™!) o mnozinskoj koncentraciji ¢ jakog elektrolita
i glasi
Am = N, — Ky/c.

Pritom su A}, i KC pozitivne konstante. Koje su jedinice tih
konstanti? Skicirajte graf ovisnosti molarne provodnosti o
koncentraciji.
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Algebarske funkcije @

Algebarske funkcije su realne funkcije jedne varijable Cija pravila se
mogu izraziti koriste¢i konaéno mnogo operacija zbrajanja,
oduzimanja, mnozenja, dijeljenja i korjenovanja primijenjenih na
nezavisnu varijablu i konstante. U algebarske funkcije mogu se
uvrstavati fizikalne veli¢ine skupa s mjernim jedinicama. Pritom,
izjednaCavati, zbrajati i oduzimati moZzemo samo €Elanove iste
fizikalne dimenzije.

Zadatak

Ovisnost velicine T o velicini & opisana je jednadzbom
BoaT+dT=apfg. Velicinea, 3 i~ su konstantne i pri
eksperimentu na koji se odnosi ovaj zadatak imale su iznose
a=203 B=30x71 5 =402 Koje su mjerne jedinice od & i
od T7
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