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Asimptote &

Kako smo opisali vertikalne i horizontalne asimptote grafova
funkcija? Koliko najvise horizontalnih odnosno vertikalnih
asimptota moze imati graf realne funkcije jedne varijable?
Grafovi realnih funkcija jedne varijable mogu imati:
@ Vertikalne asimptote.
@ Horizontalne asimptote.
e Kose asimptote: Za funkciju y = f(x) kazemo da je pravac
y = kx+ (s k # 0) njezina kosa asimptota ako Sto je x veli
(ili manji), to je f(x) — k x blizi iznosu ¢, tj. ako je y = ¢
horizontalna asimptota funkcije g(x) = f(x) — k x.

Zadatak

U kom slucaju ce graf racionalne funkcije imati kosu asimptotu?
Moze li imati dvije razlicite kose asimptote ili s jedne strane kosu, a
s druge horizontalnu?
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.Sto je varijabla x bliza iznosu OV*<: = Q
x> 04+ cx>Qix—=Q
*x = Q. ex<Qix—=0Q

* — 400 & ,kad varijabla % postaje neograniceno velika,
*x — —o00 & ,kad varijabla x postaje neograni¢eno mala.

o y=1LjeHA zay=f(x)ako f(x) = L kad x — 400 i(li) kad
X = —00;
e x=cjeVAzay=f(x)ako f(x) = 400 ili f(x) = —o0 kad
x—= ¢, x—=c—i(li)y x = c+;
o y=kx+/ljeKAzay="f(x)ako k#0if(x)—kx — £ kad
x — 400 i(li) kad x = —o0.
Stoga za provjeru postojanja asimptota trebamo znati provjeriti
kako se f(x) ponasa kad x — c € R i kad x — *o0.
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Limesi funkcija u beskonaénosti @

X — +00 X — —00

Takav limes postoji, tj. jednak je nekom realnom broju L ako kad
x — 400 (odnosno x — —oo) vrijedi da f(x) — L. Tada pisemo:

lim f(x)=L odnosno lim f(x)=

X—r—+00 X—+—00

Zadatak

Ima li smisla racunati lim In(—+x)? lim +/x — 100000000007

X——+00 X—+—00

liMx— 400 £ =0
y=LjeHAzay="f(x)< Ilim f(x)=Lili lim f(x)=1L.
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y =kx+{ jedesna KAzay="f(x) &

f
lim &:k;ﬁo,kER, lim f(x)—kx=(€eR

x—+oo X X——+00
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Temeljem poznavanja grafova elementarnih funkcija zakljucite za
koje od sljedecih funkcija koji od limesa u beskonacnosti postoje i
koliko iznose: konstante funkcije, eksponencijalne funkcije, monomi

s c¢jelobrojnim koeficijentima.

Zadatak
Ispitajte postojanje horizontalnih ili vertikalnih asimptota za funkciju

f(x)=vVx2+x—2.
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Osmislite primjer funkcije koja u jednoj tocki svoje domene ima
vertikalnu asimptotu.
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Q Asimptote.

Ispitajte tok Maxwell-Boltzmannove funkcije gustoée vjerojatnosti
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