Matematicka logika - prvi kolokvij 09. 11. 2011.

Teorija:
1. Definirajte sljede¢e pojmove:

(a) (1 bod) ispunjiva formula
(b) (1 bod) relacija logicke posljedice
(¢) (1 bod) teorem sistema RS
2. Iskazite sljedece tvrdnje:
(a) (1 bod) teorem adekvatnosti za sistem RS
(b)

(¢) (1 bod) Lindenbaumova lema

(1 bod) generalizirani teorem potpunosti za logiku sudova

3. (4 boda) Neka je S skup formula i F' neka formula. Ako S I/ F' dokazite da je tada skup
formula S U {—F} konzistentan.

Zadaci:

1. Postoji li formula koja je istovremeno konjunktivna i disjunktivna normalna forma za formulu
(BR—= (QAP)) < (QV-R)”

Ako postoji, nadite jednu takvu i odgovorite je li savrsena kao KNF i je li savrsena kao DNF.
Ako ne postoji, obrazlozite zasto.

2. (a) Primjenom glavnog testa ispitajte valjanost formule

(PV@Q) = (QAR) = ((-PAQ)V (=R V P)).

Ako formula nije valjana, odredite neku interpretaciju koja na toj formuli ima vrijednost 0.

(b) Primjenom glavnog testa ispitajte ispunjivost formule
(F((R=Q) = (P=Q)) ARV (=QAP) = Q).
Ako je formula ispunjiva, odredite neku interpretaciju koja na toj formuli ima vrijednost 1.

3. Neka je S skup formula logike sudova, zatvoren na disjunkciju (disjunkcija svake dvije formule
iz. S je takoder u S), koji ne sadrzi nijednu tautologiju. Dokazite da je S oboriv skup.

4. Neka su P, @ i R medusobno razli¢ite propozicionalne varijable te neka je S = {P,Q, R}.
Mora li tada postojati skup formula 7" takav da je Is = (I7)°?



