ELEMENTARNA MATEMATIKA 1
prvi kolokvij — 26. studenog 2025.

Svaki zadatak rjesavajte na odvojenom papiru.
Vrijeme rjeSavanja je 120 minuta. Nije dozvoljeno koristiti nista osim pribora za pisanje.

Zadatak 1. (10 bodova)
(a) (6 bodova) Zapisite simbolima tvrdnju

Za svaki prirodan broj veci od 30, postoji realan broj koji je
veci od njega i manji od 100 ili mangi od njega i veéi od 100.

i njenu negaciju. Odredite istinitost svake od tvrdnji.
(b) (4 boda) Odredite neki sud F' za koji je sud
(A& -B) = ((AV B) A—F)
tautologija. Obrazlozite svoj odgovor.

Zadatak 2. (12 bodova) Neka su A, B, C'i D skupovi.

(a) (8 bodova) Ispitajte odnos skupova
(AxC)A(BxD) i ((A\B)xC)U(Bx(D\C)).
Svoje tvrdnje dokazite, odnosno opovrgnite kontraprimjerima.
(b) (4 boda) Dokazite da je A\ B = () ako i samo ako je P(A) \ P(B) = 0.

Zadatak 3. (16 bodova)

(a) (10 bodova) Na skupu N zadana je relacija p definirana s
apb <= a+2bjedjeljivs 3.

(al) Dokazite da je p relacija ekvivalencije. Je li antisimetri¢na?

(a2) Odredite klasu ekvivalencije elementa 2025.

(b) (6 bodova) Pronadite primjer relacije parcijalnog uredaja na skupu S = {1, 2,3, 4,5} koja
sadrzi to¢no 13 elemenata i s obzirom na koju skup {1,4} nema nijednu gornju medu.
Nije potrebno obrazlagati svoj odgovor.

Zadatak 4. (12 bodova)

(a) (6 bodova) Dokazite da za svaki prirodan broj n > 2 vrijedi /2 +n < 2.

(b) (6 bodova) Neka je a; = 1 i za svaki prirodan broj n > 1 definiramo a,1 = /a, + n.
Dokazite da je a, < 2 za svaki prirodan broj n.
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