Elementarna matematika 1

Vjezbe 7



Zadatak 18. DokaZite da za svaki prirodan broj n vrijedi:
umnozak bilo kojih n prirodnih brojeva je djeljiv s n!.



Zadatak 19. Kuglice su sloZene u pravilnu trostranu piramidu
tako da je n kuglica duz svakog brida (vidi sliku). DokaZite da
se piramida sastoji od §n(n+1)(n+2) kuglica.

Slika: Piramida za n=5






Zadatak 20. Dokazite da se za svaki prirodan broj n ploca
dimenzija 2" x 2" kojoj je otklonjen jedan kut moZe poplocati

trominama oblika .



Zadatak 21. U nekoj drzavi postoji n gradova. Izmedu svaka
dva grada postoji jedna jednosmjerna cesta. Dokazite da postoji
ruta kojom moZemo obici svih n gradova tako da svaki
posjetimo to¢no jednom.



Zadatak 22. Neka je n= 2 prirodan broj te neka su Ay, A,,..., A,
skupovi. DokaZite da se element x nalazi u skupu

AAAA...AA,

ako i samo ako za neparno mnogo indeksa i€ {1,2,...,n} vrijedi
XEA;.



Zadatak 23. Neka je < bilo koji parcijalni uredaj na kona¢nom
skupu S. Dokazite da se < moZe prosiriti do totalnog uredaja na
S.



Neka je P(n) predikat koji ovisi o prirodnom broju 7 ineka
vrijedi:
BAzA: P(2) je istina.
Korak 1: Ako je P(2") istina za neki prirodan broj n €N, onda
je i P(2™1) istina.
KoRrAk 2: Ako je P(n) istina za neki prirodan broj n =2, onda je
1 P(n—1) istina.
Tada je P(n) istina za sve prirodne brojeve n.



