VEKTORSKI PROSTORI

1. kolokvij - popravni - 17. veljace 2020.

1. (10 bodova) Neka je A linearan operator na kona¢no dimenzionalnom kompleksnom
prostoru V. Definirajte korijene potprostore operatora A. Dokazite da je suma Kori-
jenih potprostora direktna i jednaka V. Iskazite i dokazite tvrdnju o dimenziji korijenih
potprostora. Koji je odnos svojstvenih i korijenih potprostora? Svoj odgovor obrazlozite.

2. (5 bodova) Neka je A € L(C") takav da pua(A) = A+ 1)3(A = 3)2, d(A+ 1) = 3 te
d(A — 3I) = 4. Odredite sve moguénosti za Jordanovu formu operatora A za slucajeve
n=121in=10.

3. (5 bodova) Na prostoru Ps realnih polinoma stupnja najvise 3 zadan je linearni operator
A€ L(Ps) sa
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At = (1420 (32470 ).
Odredite Jordanovu formu operatora A.

4. (5 bodova) Linearni operator C' na realnom vektorskom prostoru u nekoj bazi ima
matri¢ni prikaz
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Odredite spektar o(C') operatora C'. Odredite mu minimalni polinom puc¢, karakter-
istiéni polinom k¢ i Jordanovu formu J(C'). Odredite geometrijske kratnosti njegovih
svojstvenih vrijednosti. Odredite det((C — 2I)%) i tr((C — 41)3(C — 31)?).

5. (5 bodova) Linearni operator D € L(C?) ima u nekoj bazi od C3 matri¢éni prikaz
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Odredite minimalni polinom od D.

6. (5 bodova) Neka je A € L(C™) poluprost s realnim svojstvenim vrijednostima. Neka
je B € L(C") takav da je B2 = A. Odredite sve moguénosti za Jordanovu formu od B.
(UPUTA: Gledajte kako sve moze izgledati minimalni polinom od B.)

REZULTATI I TERMINI UVIDA CE BITI OGLASENI NA WEB STRANICI KOLEGIJA.



